CALISMA SORULARI-3

Ders: Mat101-103
Konu: Integral

1. Asagidaki integralleri hesaplayin.
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2. Asagidaki integralleri hesaplayin.
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. Asagidaki egitliklerin dogrulugunu gosterin.
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sin x cos x dmzism T+ c
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sinx cosx dxr = —3 cos” x + co

Sonuclari eglegtirerek ¢; ve ¢y arasindaki iligkiyi yazin.

. lim Z f(x;)Az limitini hesaplayarak integrallerin sonucunu bulunuz.
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. Asagidaki limitleri belirli integral olarak yaziniz.

(a) lim > ¢ Az, P [0,2]nin bir pargalamsidur.

(b) lim > (c; —3cx) Azy, P [~7,5)nin bir parcalamsidur.



n
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Azxy, P [2,3]'nin bir par¢alamgidir.
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Z V4 —ci Az, P [0,1)nin bir par¢alamsidir.
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(e) IIIHmO Z seccy Az, P [—m/4,0]nin bir parcalamgidir.
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6. Asagidaki limitleri belirli integralin tanimini ve toplam formiillerini kullanarak hesaplayn.
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7. Asagida verilen fonksiyonlarin yanlarinda belirtilen tiirevlerini hesaplayin.
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8. F(t) = /Ot cos(z?) dx ise, CZUF(\/E) =7
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9. H(z) = Sx/ e~V dt ise, H'(2) degerini hesaplaymiz.
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10. G(z) = / e dtise, G(z) fonksiyonunun artan oldugu araliklar1 bulunuz. G(x) fonksiy-
0
onunun tersi var midir? Var ise ters fonksiyonun tiirevini bulunuz.
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11. /x f(t) dt = z cos(mz) ise f(4) =7
0

12, o > 1icin 22 = 1 /x\/1 £)]2 dt olacak sekilde bir f fonksiyonu bulunuz.
x icin + 1 + [f(¢)]? dt olacak sekilde bir f fonksiyonu bulunuz
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13. Her z degeri i¢in f(xz) = f(x + w) ve f siirekli olsun. g¢(z) = / f(t)dt seklinde

tanimlanan fonksiyonun sabit oldugunu gosterin.
b+-c b
14. / F(z —¢)dx = / F(z)dz esitligini gosteriniz.
a+c a
15. Asagidaki integralleri hesaplayin.
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16. Analizin temel teoremine gore agagidaki hesapta
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sonucuna ulagilmaktadir. Bu ise 1/2%*nin her zaman pozitif olmasiyla acikca eligir. Bu-

rada yanlig nerededir?
17. f(z) = f(a — x) ise
a a/2 a a
/ f(z) d:c:2/ f(z) dz and 2/ z f(x) d:c:a/ f(z) dx
0 0 0 0
oldugunu gosteriniz.

18. f(z) = f(a — x)ise, 2/0axf(x) dr = a/oa f(z) dz oldugunu gosteriniz.

ab 1 b 1
19. Her a ve b poztif tamsayisi i¢in / i dt = / i dt oldugunu gosteriniz (Yol gosterme:
t=a t=1
t = au)

sin? x cos? x
20. / sin~' v/ dt +/ cos '/t dt = sabit oldugunu gosteriniz (sinz, cosz > 0).
0 0
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21. / —sin (x — —)dr =0 oldugunu gosteriniz (Yol gosterme: z = l).
1/2 X x t
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22. / x f(sinx) dx = g/ f(sinz) dr oldugunu gosteriniz (Yol gosterme:: x =1 — t).
0 0

23. Integral hesabr yapmadan integral 6zelliklerini kullanarak asagidaki esitsizliklerin dogrulugunu

gosteriniz.
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24. x> 0 igin / f(t) dt = z cos(mz) ise f(4) i bulunuz.
0

25. a ve b'nin hangi degerleri i¢in ff (422 — z*) dx integrali en biiyiik degerini alir?

26. Birinci bolgede y = cos x, y = sin z egrileri ve y-ekseni arasinda kalan R bolgesinin alanini
hesaplayin.

27. y = 2%, y = —x? + 2 egrileri ve z-eksini arasinda kalan R bolgesinin alanini hesaplayimiz.
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28. y = 5 +4 ve y = |z* — 4] egrileri arasinda kalan R bolgesinin alanimi hesaplayiniz.

29. x = 8 — 4% ve v = y?® — 8 fonksiyonlarmin grafikleri arasinda kalan R bolgesinin alanin
hesaplayiniz.

30. Alttan 2 + y* = a® cemberi ve iistten y = b (—a < b < a) dogrusu ile siirl bolgenin
alanini bulunuz.

3l. z=19* ve x = 2y*> —y — 2 egrileri ile sinirh bolgenin alanimi y’ye gére integrasyon
yaparak hesaplayiniz.

32. y=a* egrisive bu egrinin (1, 1) noktasindaki teget dogrusu tarafindan simirlanan sonlu
diizlem bolgesinin alanini hesaplayiniz. (Yol gosterme: Teget dogrusunun egriyi kestigi
noktay1 bulunuz. )

33. Asagidaki egriler tarafindan sinirlanan bolgelerin alanlarini hesaplayiniz.

(a) y=a*—222+1, y=22—-1
b) z4+1=(y—-1)?% (-1 =1-=z

(c) y=13 sec’t, y=—4 sin’t, t=F%



34.

35.
36.

37.

x = 3y? ve x = 12y — y? — 5 egrileri tarafindan siirlanan bolgenin R bolgesinin alanini
hesaplayin.

y = 22 vey = k — 2% egrileri tarafindan smirlanan alan1 72 yapan k > 0 saysi bulunuz.

y = k dogrusu y = 100 — 22 parabolii ve z ekseni arasinda kalan alam iki esit parcaya
bolecek sekilde £ > 0 sayisin1 bulunuz.

A ve B, y = 2% parabolii ve y = x + 2 dogrusunun kesim noktalari, C' ise parabol
izerinde y = = + 2 dogrusuna paralel teget dogrusunun bulundugu nokta olsun. Dogru
tarafindan paraboliin i¢ bolgesinden kesilen parcanin alaninin ABC' {iggeninin alaninin %

kat1 oldugunu gosteriniz.



